GPK Matematika Szigorlat (2017. tavasz)

Kiegészitd témakorok, mintapéldak a 2017. februarjaban k6zolt kozolt minta
vizsgasorokhoz).

Tobbvaltozos fiiggvények lokalis, globalis, feltételes szélsoértéke.

1. példa.

Legyen f (X, y) = (X2 + y2 )e‘y . (i) Keresse meg a stacionarius pontokat, hatarozza meg tipusukat. (ii)
hatérozza f maximumét, minimumat, ha (X, y) elemea D = {(X, y)| X +y? < 16} tartomanynak (2
modszerrel: a hatar paraméterezése, feltételes szélséérték). (iii) Létezik globalis maximum, minimum ha
(x,y)e R??

2. példa.

Keresse mega D = {(X, Y, Z)‘ X*+y?=4 } halmaz legkdzelebbi pontjata P = (3,4,5) ponthoz (2

modszerrel (i) elemi geometria, (ii) feltételes szélsGérték). Mennyi a tavolsag?

Megoldasok.
1.(i). Minimum ha (x, y) = (0,0). nyereg, ha (x, y)=(0,2). (i) Minimum ha (x, y) = (0,0), maximum ha
(x,y) = (0,—4). (iii) Globalis maximum nincs, globalis minimum 0, ha (X, y) = (0,0).
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2. A legkozelebb pont g ) g . A tavolsag 3.

Taylor - Maclaurin, Fourier polinomok, sorok

1. példa.

V4

2
Legyen y(x) =C0s° X . (i) frja fel az Y fiiggvényt trigonometrikus polinom alakban. Szamitsa ki .[ y(x)jx
0

integral értékét. (ii) Irja fel az Y fiiggvény 4. foki Maclaurin polinomjét (Taylor X, = 0-ra). (iii) Keresse meg
a legalacsonyabb rendi allando egyiitthatés homogén lineéris kdzonséges differencidlegyenletet, melynek

megoldasa az y(x) =c0s® X fiiggvény. Irja fel az egyenlet 4ltalanos megoldasat.

Megoldasok.

1. 1.0). y(x)=cos® x=21Lcosox. fy(x)dx:f. (ii)
2 2 : 4

4
y(x)=cos® x :E+%c032x =1-x +X?. (i) y(x)=cos® x =%+%0052x.

A =04, =%2i. y"+4y"'=0,y =C, +C, COS2X +C, Sin 2X.



